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1. Rakam nedir? Rakamlarin kiimesini
yaziniz.

2. Sonlu ve sonsuz sayi kiimelerine birer
ornek veriniz.

3. Dogal sayilar (N) , tam sayilar (2) ,
rasyonel sayilar (Q) , irrasyonel sayilar (Q’),
gercek sayilar ( R ) kiimeleri arasinda alt
kiime olma 6zelliklerini yaziniz.

4. Sayi dogrusu Uzerinde rasyonel sayilar
disinda baska sayilar var midir ?Aciklayiniz.

5. 16 205 sayisinin ylzler basamagindaki
rakam kactir ?

6.5,9,13,17, 21, ... sayl 6runtusunu g
adim daha devam ettiriniz.

7.7,9,11, 13, ..., 33 sayi 6runtistinde kag
tane dogal sayi vardir ?

8. 1+2+3+4...+39 toplamini bulunuz.

9. A={1,2,a,b }ve B{2,4,b} kimeleri i¢in
AUB ve AnB kiimelerini liste yontemiyle
yaziniz.

10. Hangi sayilar asaldir? Hangi sayilar
aralarinda asaldir?
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11. En kiiguik 5 asal sayiyi yaziniz.

12. Aralarinda asal olan iki sayi yaziniz.

13. 127 sayisinin asal sayi olup olmadigini
belirleyiniz.

14. 360 sayisini asal ¢arpanlarina ayiriniz.

15. 96 sayisinin pozitif tam sayi bélenlerini
yaziniz.

16. Hangi sayilar ardigik iki dogal sayinin
toplamidir?

17. Ardisik ¢ dogal sayinin toplami
ortanca sayinin kag katidir?

18. Tam sayilar kiimesinde ¢carpma
isleminin degisme ve birlesme 6zelligi var
midir?

19. Dogal sayilar kiimesinde ¢ikarma
isleminin degisme 6zelligi var midir? Ornek
vererek aciklayiniz.

20. 1,3 =1333... sayisini g biciminde

yaziniz.



GERCEK SAYILAR VE TEMEL KAVRAMLAR

RAKAM
Sayilari ifade etmeye yarayan

0,1,2,3,4,5,6,7,8,9 sembollerine rakam
denir.

Sayi: Rakamlarin tek

SAYI KUMELERI
1) Sayma Sayilari

Sayma Sayilari: N*={1, 2, 3, ...}
2) Dogal Sayilar

Dogal Sayilar: N={0, 1, 2, 3, ...} kimesinin

« Her rakam bir sayidir,
fakat her sayi bar rakam

basina ya da birlikte
belirttigi cokluga

elemanlarina dogal sayilar denir.

3) Tam Sayilar

dadidir. sayi denir.

ORNEK 1 : a,b,c birbirinden farkli
rakamlardir. Buna gore ; 3a+b-c ifadesinin
alabilecegi en buyilk ve en klglik degeri
bulunuz.

COZUM : 3a+b-c ifadesinin en biiyiik
degeri icin a ve b bliylk c degeri ise kuguk
secilmelidir .

3.9+8-0 ‘dan cevap 35 bulunur.

3a+b-c ifadesinin en kiiclik degeri icin a ve
b kiiclik c degeri ise blyuk secilmelidir.

3.0+1-9’ dan cevap -8 bulunur.

ORNEK 2 : a ve b birer rakam olmak izere ;
2a+b= 17 ifadesini saglayan kag farkh a
degeri vardir ?

COzZUM : 2a+b= 17 ise 2a ifadesi daima ¢if
sayl olacagindan toplamin tek sayi olmasi
icin b tek sayi secilmelidir.

b=1icin2a=16isea=8
b=3 icin 2a=14 ise a =7
b=5i¢in2a=12isea=6
b= 7igin 2a=10ise a=5

olacagindan a ‘nin alabilecegi 4 farkli
deger bulunur.
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Tam Sayilar:2={...-2,-1,0, 1, 2, ...}
kiimesinin elemanlarina tam sayilar
denir.Z ile gosterilir.

Z*=1,2,3,4,5, ..} kimesinin elemanlarina
pozitif tam sayilar denir. Z*ile gosterilir.

Z ={..-3 -2, -1, } kimesinin elemanlarina
negatif tam sayilar denir . Z" ile gosterilir.
= Sufir sayis negatif ya da

pozitil degildir. Sifir nétr
bir sayidir.

2=2'v{0}uz

= Her dogal sayi ayni zamanda bir
tam sayidir.
4) Rasyonel Sayilar

X ve y birer tam sayi ve y sifirdan farkli

.. X . . . .
olmak lzere = bigiminde yazilabilen
y
sayilara rasyonel sayi denir .

2 1 3

5 ;E 'E 1}
kiimesinin her bir elemanina rasyonel sayi
denir. Q ile gosterilir.

Rasyonel Sayilar: Q = {____% o

= Her tam sayi ayni zamanda bir
rasyonel sayidir.
5) irrasyonel Sayilar
Rasyonel olmayan yani § biciminde
yazilamayan sayilara irrasyonel sayilar

denir. Q' ile gosterilir.

irrasyonel Sayilar: Q' = {1, V2,v7,...}



= Rasyonel sayi kiimesi ile irrasyonel
sayi kiimesinin kesisimi daima bog
kiimedir.
anQ' =9
6) Gergek ( Reel ) Sayilar
Rasyonel sayilar ile irrasyonel sayi
kiimelerinin birlesimi ile olusan sayi

kiimesine gercek (reel ) sayilar denir .
R ile gosterilir.

Reel (Gergek) Sayilar: R=Q U Q'

-2

Gergek Sayilar (R)

Rasyonel Sayilar (Q) irrasyonel Sayilar (Q')
b | o

2 = - - =

57 3 " Tam Sayilar (Z) ‘\\. 3
ﬁ '—1l'_j2'j:§_...
.32 o= .

25

Ve “Dogal Sayilar (N) N '.I

lee— oy |
l-._ i Sayma Sayilar (N*) A
O T e e 4

0 =
Say

AKLINDA OLSUN

M*CNCZCQCHsan
kimeleri arasinda bu go-

kilde bir bagint vardir. Sayl
0

% = balirsiz

Say kimeler asadidaki gibi semalandirilabilir.

Reel (Gergel) Sayilar
I

Rasyonel Sayilar irrasyonel Sayilar
Tam Sayilar

Dogal Sayilar

Sayma Sayilar
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HATIRLAYALIM

Etkisiz Eleman : Gergek sayilar
kiimesinde bir gercek sayi ile Q1 (sifir)
topladigimizda veya herhangi bir gergek
sayl ile 1’i arptigimizda ayni gergek
saylyl elde ederiz. Buna gore toplama
isleminin etkisiz elemani “0”; carpma
isleminin etkisiz elemani “1”dir. Bu
ozelligi asagidaki bicimde de ifade
edebiliriz.

acRicinigcina+0=0+a=a ve
a.l=1.a=a’‘dr.

Toplama ve Carpma islemlerine Gére Bir
Sayinin Tersi :

Herhangi iki gercek sayinin toplami 0
(toplama isleminin etkisiz elemani) ise bu
iki sayidan herbirine toplama islemine
gore digerinin tersi denir. Bu ozelligi
asagidaki bicimde de ifade edebiliriz.

a,(-a) eRigin;a+(-a)=(-a)+a=0
oldugundan a’nin toplama islemine gore
tersi -a’ dir.Yani bir sayinin toplama
islemine gore tersi sayinin zit isaretlisidir.
Ornegin ;

3 ‘Un toplama islemine gore tersi -3
-7’nin toplama islemine gore tersi +7

8,. . . . .8, .
-3 “in toplama islemine gore tersi < ‘dir.

Herhangi iki gergek sayinin ¢arpimi 1
(carpma isleminin etkisiz elemani) ise bu
iki sayidan herbirine carpma islemine gore
digerinin tersi denir. Bu 6zelligi asagidaki
bicimde de ifade edebiliriz.

1 - 1 1
a,-€Rvea#0igina.—-=-.a=1

a a a
oldugundan a’nin ¢carpma islemine goére

L1, .
tersi = ‘dir.
a



Yani bir sayinin garpma islemine gore tersi
sayinin pay ve paydasinin yer
degistirilmesiyle olusan sayidir.

Ornegin ;
) - . . i 1
3’ iin carpma islemine gore tersi 3
. . . . .1
-7’ nin garpma islemine gore tersi - =
1,. . . . .
5 incarpma islemine gore tersi 5
8,. . . ) .5,
- "incarpma islemine gore tersi - s dir.

Ornek ; -6 ve %sayllarmm gergek sayilar

kiimesinde toplama ve carpma islemlerine
gore tersini bulunuz .

Dogal ve Tam Sayilar Kiimesinde islemler

1) Toplama ve Cikarma islemleri

» ave b pozitif tam sayilar ise
a+b toplamida pozitiftir.

» ave b negatif tam sayilar ise
a+b toplamida negatiftir.

» ave b den biri pozitif digeri
negatifse a+b toplaminin isareti
bu iki sayidan blyik olanin
isaretidir.

Ornek : 10-{ -10 —[ -10-(-10)-10] — 10 }
isleminin sonucu kactir ?

Ornek:

Aritmetik islemlerin uygulandidl bir sekilde yan yana bulu-
nan iki kutu icerisinde bulunan sayinin her ikisi de gift ise
sayilar toplaniyor, her ikisi de tek ise buyikten kiclk ¢ikar-
tihyor ve biri tek biri ¢ift ise kiciikten biiyuk cikariliyor ve
¢ikan sonuglar okun gosterdidi kutunun igerisine yaziliyor

Al

[ 2 3 0

=
N ¥
L]
N
l

| |
I\/
¥

]

Buna gore, en alttaki kutu igerisindeki say| kagtir?
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2) Carpma ve Bdlme islemleri

» Ayni isaretli sayillarin bolimi ve
carpimi (+) pozitif

» Ters isaretli sayilarin bolimi ve
carpimi (-) negatiftir.

Toplama, ¢tkarma, carpma ve bdlme islemlennin ic ice ol-
dugu bir islemde,

1. Parantez ici

2. Usli sayilar

3. Carpma ve bolme

4. Toplama ve gikarma

siralamasina gore islerm yapilir.

Ornek:

(=2) - (4 —(-12:(-3))) + 144 - 16
isleminin sonucu kagtir?
A 10 B) 16 c) 25 Oy 28 E} 32

Ornek:

B OE
Ih. DE]
1. D

ifadelerindeki bos kutularin icine toplama (+), ¢lkarma
(=) ve carpma (x) sembolleri hangi sirayla yerlestirilirse
¢ islemin sonucu ayni sayiya esit olur?

A) + X -
B) - 7 X
C) - X +
D) X + -
E) X = +



DOGAL SAYILARIN COZUMLENMESI iLE
ILGiLi PROBLEMLER

Bir sayiyi olusturan rakamlarin her birine,
bu sayinin basamagi, rakamlarin
bulunduklari basamaklara gore aldiklari
degerlere basamak degeri, rakamlarin her
birinin degerine ise say1 degeri denir.

8 2 1 3 BasamakDegeri Say Degeri

»3.1=3 3
»1.10=10 1
»2.100 =200 2
» 8 . 1000 = 8000 8

m Sayilar ¢6ziimlenirken, rakamlar
bulundugu basamagin degeri ile carpilarak
toplanir.

ab=10a + b,
abc=100a + 10b + ¢
abcd =1000a + 100b + 10c + d gibi

Ornek : 2357 sayisini 10 un kuvvetleri
turidnden yazalim.

2357 =2-1000+ 3-100 +5-10+ 7-1

Bidar =2.102+3.10%2+5-10' +7-10° (10%=1)
yazler

onlar
birler -«

Ornek : 2 405 013 sayisini ¢éziimleyelim.

2405013 =2.1 000 000+ 4. 100 000
+0. 10 000+ 5.1000+ 0 .100+ 1. 10+ 3.1

=2.10°+4.10°+ 0+ 5. 103+ 0+ 1. 10!
+3.10°

=2.108 + 4.10°+5. 103+ 1. 10* +3. 10°

Ornek : 4 .10°+ 2.10'+3.10° bigiminde
verilen dogal sayiyi bulalim.
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Verilen sayida 10° ve 10° terimli ifadeler
bulundugundan 10° ten baslayarak 10° a
kadar

10 un azalan kuvvetlerini, ardindan
katsayilarini yazalim.

4.10°+2-10"+3-10%=_.10°+...10% + .10% + ... 102 + .10 + .. 107

=4.105+0-10*+0-10%+0-10%+2-10" +3-10°

¥ Y Y A ¥ ¥
4 0 0 0 2 3
=400 023

Cozimlenmis bigimi verilen dogal say 400 023 tir.

HATIRLATMA

Bir sayinin basamaklannda
yapilan bir islarmde rakamilarn
dedimes sayimn dederni
dequstinir.

Omegin: Bir sayinin birler
basamadindaki rakamn sayi-
sal dager 7 artinlirsa sayinin
dederi 1 = 7 = 7 artar. Onlar
basamadindaki rakamn say
dedeari 5 azalblirsa sayinin
defeari 5 = 10 = 50 azahr.

AKLINDA OLSUN

Rakarmlarn farkh an biyik g
basarmakh negat! tam say:
=102

Rakamlan farkh en kicik Gg
basamakl negatif tam say:
-BET

Bir sayidan rakamlannin topla-
rm Gikartildiqinda kalan daima
Hun katdir.

Ornek : A ve B birer rakam olmak lizere
AA, ABA, AAB ve BAAB dogal sayilarini
¢ozlimleyelim.

Cozim :

AA = 10A+A =11A

ABA = 100A + 10B + A = 101A+10B
AAB=100A + 10A + B =110A+B

BAAB = 1000B +100A + 10A +B = 1001B
+110A

Ornek : A, B, C ve D birer rakam olmak
Uzere AB, ABC ve ABCD dogal sayilarini
¢ozlimleyelim.

Cozim :
AB = 10A+B

ABC = 100A + 10B +C



ABCD = 1000A+100B+10C+D biciminde
¢Ozlimlenir .

Ornek : AB ve BA iki basamakli birer dogal
sayl olmak lGizere AB +BA += 187 olduguna
gore A +B toplamini bulalim.

Gozlm : Verilen esitlikte sayilar
¢6zlimlenmis bigimde yazip A+ B
toplamini bulalim.

AB+BA=187

10A+B + 10B +A = 187

11A+11B =187

11( A+B) = 187

A+B = 1:;17 “den A+B =17 bulunur.

Ornek : AB ve BA iki basamakli birer sayi
olmak Uzere AB + BA =176 olduguna goére
A B + toplamini bulunuz.

Cozim :

Ornek : AB, BA ve B7 iki basamakli birer
dogal sayi olmak lizere AB - BA= B7
olduguna gore A B + toplamini bulalim.

Cozum : Verilen esitliklerdeki sayilari
¢O6zlimlenmis olarak yazalim .

AB — BA = B7
10A +B — 10B +A = B7
9A-9B = B7

9(A-B) = B7.......... (1)

Esitlikte elde edilene gore 9 ile (A-B)
carpilmis ve birler basamagi 7 olan bir sayi
elde edilmistir. Buna gbre 9'un 2
basamakli katlari diislintildigiinde
(18,27,36,45,54,63,72,81,90,99) birler
basamagi 7 olan tek say1 27’ dir Buna gore
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9.(A-B) =27 = B7 ‘dir......(2)
Buradan A-B = 3 bulunur.
2. ifadeden B7 =27 ise B = 2 ‘dir

A-B=3 oldugundan B yerine 2 yazilirsa
A =5 bulunur. Buradan A+B =5+2 =7 ‘dir.

Ornek : iki basamakli AB dogal sayisi, iki
basamakli BA dogal sayisindan
rakamlarinin toplami kadar fazladir. Buna
gore, A ve B rakamlarini bulalim.

Gozim :

AB = BA + B+A olacaktir . Coziimleme
yapilirsa ;

10A+B = 10B +A +B+A (A lar ve B ler bir
tarafa toplanirsa )

8A=10B ‘den

g = % ( sadelestirme yapilirsa )

A5 o

—=2 olacagindan A =5 ve B=4 bulunur.

Ornek : A ve B birer rakam olmak izere
dort basamaklh 3AB3 dogal sayisi, Ui¢
basamakli 2AB dogal sayisinin 9 katinin
1255 fazlasina esittir. Buna gére A ve B
rakamlarini bulalim.

COzlim : 3AB3 = 9. ( 2AB) +1255 ‘tir

3000 + 100A +10B +3 = 9.( 200+10A +B)
+1255

3000+100A +10B +3 = 1800 + 90A + 9B
+1255

(A “lar, B ler bir tarafa sayilar bir tarafa
toplanirsa)

10A +1B = 3055- 3003
10A +B =52 ‘den AB =52 ve

A=5,B=2bulunur.



Ornek : Ug basamakli ABC dogal sayisinin
sagina 4 rakami yazilarak dort basamakli
ABC4 sayisi, soluna 5 rakami yazilarak dort
basamakli 5ABC sayisi elde ediliyor.

ABC4 + 5ABC = 6379 olduguna gore A+B+C
toplamini bulalim

Cozim : ABC4 + 5ABC =6379 ise

1000A +100B+10C+4 + 5000+100A
+10B +C=6379'dir.

1100A +110B+11C +5004= 6379
1100A+110B+11C = 6379-5004

11( 100A+10B +1C )= 1375

100A+10B+C = %15 =125 bulunur.

ABC=125iseA=1,B=2,C=5
oldugundan A+B+C = 1+2+5 = 8'dir.

Ornek : Esra Hanim aldigi gémlegin
Ucretini 6demek icin kasiyere kredi kartini
veriyor. GOmlegin fiyati a lira b kurus iken
kasiyer kredi kartindan yanlislkla b lira a
kurus cekiyor. Esra Hanim durumu fark
ediyor ve hemen kasiyere bildiriyor.
Kasiyer de Esra Hanim’a bu davranisi i¢in
tesekkiir ederek eksik aldigi 19 lira 80
kurusu kredi kartindan tekrar cekiyor.
Yukarida belirtilen a ve b sayilari iki
basamakli birer dogal sayiveab +=70
olduguna gore gomlegin fiyatini bulalim.

CozUm : Gomlegin fiyati a lira b kurus ve a
ile b sayilari iki basamakl birer dogal sayi
olduguna gore asagidaki esitlikleri
yazabiliriz (A, B, C ve D birer rakam olmak
Uzere)

a=AB
b=CD
atb=70..... (1. Esitlik)

Gomlegin fiyati AB,CD bicimindedir. Bu
parayi kurus olarak yazalim.
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AB,CD = 100a+b kurus.

Kasiyerin ilk seferde kredi kartindan gektigi
miktari kurus olarak yazalim.

CD,AB = 100b +a kurus .

Gomlegin fiyati ile kasiyerin ¢ektigi miktar
arasindaki farki kurus olarak yazalim.

% 19 lira = 19-100 kurus
= 1900 kurus
19 lira 80 kurug = (1900 + 80) kurug
= 1880 kurug

(100a + b) — ( 100b +a ) = 1980

99a—-99 b = 1980 ‘den 99(a-b ) = 1980

a-b=222% = 20 bulunur . .... (2. Esitlik)

1. Ve 2. Esitlikten
a+tb =70
a-b = 20 ise taraf tarafa toplanirsa;

2a=90 ‘dan a =45, b = 25 bulunur.
buna gore golegin fiyatia lira b
kurustan 25 lira 45 kurus bulunur.

Ornek : Arzu, telefon faturasini
odemek lzere bankaya gidiyor ve sira
numarasini gésteren islem fisini aliyor.
Siranin kendisine gelmesine 2 kisi kala
yasli bir teyzenin ayakta sira
bekledigini goriiyor ve ona yardimci
olmak istiyor. Kendi figini teyzenin fisi
ile degistiriyor. Bu durumda siranin
Arzu’ya gelmesine 24 kisi kaliyor.
Arzu’nun fisindeki sira numarasi 3A,
teyzenin fisindeki sira numarasi da A7
biciminde iki basamakli birer dogal sayi
olduguna gore A harfi hangi rakamin
yerine kullanilmistir? Bulalim.

Cozim : Arzu ile yasl teyze fislerini
degistirdigi anda siranin Arzu’ya
gelmesine 2 kisi kaldigindan bu esnada
gisede 3A — 2 sira numarali fise sahip



kisinin islemi yapiliyordur. Arzu ile yash
teyze figlerini degistirdikten sonra
siranin Arzu’ya gelmesine 24 kisi
kaldigindan asagidaki esitligi yazabilir
ve A rakamini bulabiliriz

A7- (3A-2) =24'ten
10A+7-30-A+2= 24 ‘ten
9A-21=24’ten 9A =45
A=5 bulunur.
ALISTIRMALAR

1) 742 031 dogal sayisini
¢Ozlimleyiniz.

2) Cozimlenmis bicimi 4.10° +2.10°
+8.103+4.10° olan dogal sayy:
yaziniz.

3) Ug basamakli 7AB sayisi, iki
basamakli AB sayisinin 21 katina
esittir. Buna gore A B + toplamini
bulunuz.

4) Onlar basamaginda A rakami
bulunan tim iki basamakl dogal
sayilarin toplami 245 tir. Buna
gore A rakamini bulunuz.

5) Ug basamakli ABC dogal sayisi ile
iki basamakli AB dogal sayisinin
toplami 353 tiir. Buna gore A+B+C
toplamini bulunuz.
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6)

7)

8)

9)

Ug basamakli AAB dogal sayisi,
rakamlari toplaminin 10 katindan
108 fazladir. Buna gore A+ B
toplamini bulunuz.

iki basamakli AB dogal sayisinin
sagina 2 eklendiginde sayinin
degeri 344 artiyor. Buna gore A+ B
toplamini bulunuz.

Ug basamakli AOB dogal sayis, iki
basamakli AB dogal sayisinin 7
katina esittir. Buna gore A+ B
toplamini bulunuz.

Ug basamakli ABC dogal sayisi ile
iki basamakl CA dogal sayisinin
farki 350 dir. Buna goére A+B+C
toplamini bulunuz.

10) . Ug basamakli ABC dogal sayisinin

sagina 5 eklenerek dort basamakl
ABCS sayisi ve soluna 6 eklenerek
dort basamakli 6ABC sayisi elde
ediliyor. ABC5+6ABC = 9536
olduguna gore A+B+C toplamini
bulunuz.

11) . Bir ayakkabl magazasinda calisan

Ali, kampanyaya giren bir
ayakkabinin fiyatini %25
ucuzlatarak etiketine yazacaktir.
Ali, yazmasi gereken yeni fiyati
belirliyor fakat etikete AB TL
yazmasi gerekirken yanhshkla BA
TL yaziyor. Bu durumda Ali,
ayakkabinin fiyatini %43
ucuzlatmis oluyor. Buna goére
ayakkabinin ilk fiyatini bulunuz.



Esit Miktarda Artarak Devam Eden Dogal
Sayilarin Toplami

Asagida verilen dogal sayilari inceleyelim.
3,6,9,12, ..., 84, 87

Verilen sayilar 3 ile baslamis, Ucer artarak

devam etmis ve 87 sayisiyla sonlanmistir.

3, 6 9, 12,..,84, 87
* ¥

e

+3 +3 +3 +3

Bu dogal sayilarin kag tane oldugunu bulmaya
cahsalim.

1. sayn: 3=31

2. sayn 6=3-2

3. sayn 9=3-3

4. sayn: 12=3-4
(n—1).sayn B4=3-(n—1)

n. sayu: 87 =3-n

Yukaridaki esitlikleri inceledigimizde
verilen sayilarin n tane oldugunu
soyleyebiliriz. Peki n degerini nasil
bulabiliriz?

n degerini 87 = 3-n esitliginden kolayca
bulabiliriz. n degerini bulunuz.

Ornek : 84,91, 98, ..., 217, 224 dogal
sayilari veriliyor. Bu sayilarin kag tane
oldugunu bulalim.

CozUm : Bu sayilar 7 ile tam béliinebilen
84 sayisi ile baslamis, yediser artarak
devam etmis ve 224 sayisiyla sonlanmistir.

v 91, 98, .., 217, 224

AW e

17 47 +7

Oyleyse verilen sayilarin timi 7 ile
bollndr.
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84, 91, 98

5

sy 217, 224

Y ¥ Y Y ¥
712,713, 7-14, .., 7-31,7-32

O halde 84,91, 98, ..., 217, 224 dogal
sayilarinin sayisiile 12, 13, 14, ..., 31, 32 dogal
sayllarinin sayisi esittir.

12,13, 14, ..., 31, 32
21 tane

12,13, 14, ..., 31, 32 sayi grubunda 21
tane sayi oldugundan verilen sayi
grubunda da 21 tane sayi vardir.

Ornek : 39, 44, 49, ..., 124, 129 dogal
saylilari veriliyor. Bu sayilarin kag tane
oldugunu iki yolla bulalhm

C6zUm : Bu sayilar 39 ile baslamis, beser
artarak devam etmis ve 129 sayisiyla
sonlanmistir.

39, 44, 49,.., 124, 129
T T A
+5  +5 +5

1. say1 39 = 34+ 5 biciminde yazilabildiginden
ve diger sayilar beser artarak devam
ettiginden verilen tiim sayilari 34 sayisina 5" in
katlarini ekleyerek elde edebilir

1. sayn: 39 =34+ 5-1
2. sayn 44 =34+ 5-2
(n—1).sayn 124 =34+ 5-(n—1)

n. sayl: 129 =34+5-n

Yukaridaki esitlikleri inceledigimizde verilen
sayilarin n tane oldugunu soyleyebiliriz.

1. yol: 129 = 34 + 5.n esitligine gore n = 19 oldujundan 19 tane dodal say! verilmigtir.
2. yol: Son sayidan ilk sayiy gikaralim. Buldugumuz sayry artis miktanna bélelim.

n. sayi: 129 = 34+ 5n

1.sayr _ 39=34+5

gg 5(n-—1)

90=56n—-5 s = 5 + 18=n—-1

n degeri buldugumuz 18 degerinden 1 fazladir. n = 19 dur.



LR

Esit miktarda artarak devam eden sinirli sayidaki dogal sayilann kag tane oldugu

son sayl —ilk say

+1

artis miktan

formiiliyle bulunur.

Ornek : 14, 20, 26, ..., 170, 176 dogal
sayilari veriliyor. Bu sayilarin kag tane
oldugunu bulalim.

CozUm : Verilen sayilar 14 ile baglamis, altisar
artarak devam etmis ve 176 sayisiyla
sonlanmistir. Bu verileri formilde yerlerine
yazalim.

Son sayi—ilk sayt 1= 176—14 _ 162
artis miktart T 6 6

= 27+1 =28 tane oldugu bulunur.

Ornek : 70, 77, 84, ..., 210, 217, ..., 343, 350,
357 dogal sayilari veriliyor.

a. Kag tane sayi verildigini bulalim.
b. Verilen tiim sayilarin toplamini bulalim.
Cozim :

a. Verilen sayilar 70 ile baslamis, yediser
artarak devam etmis ve 357 sayisiyla
sonlanmistir. Buna gore kag tane sayi
verildigini bulalim.

3577—70+1 - 237”: 41+1 = 42 tane say!

verilmistir.

b. Bu 42 sayinin toplamini bulmak icin sayilari
asagidaki gibi numaralandiralim.

70, 77, 84, .., 210, 217, .., 343, 350, 357
1. say ‘ 3. sayi sondan | sondan
2. say 3. say! ‘ 1. say
sondan
2. sayl
» 427 =
> 427 <

70,77, 84, ..., 210, 217, ..., 343, 350, 357
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Bastan 1. sayi ile sondan 1. sayiy: toplayaim. 70 + 357 = 427

Bastan 2. sayi ile sondan 2. sayiy! toplayalim. 77+ 350 =427

Bastan 3. sayi ile sondan 3. sayiy: toplayalim. B4 + 343 = 427

Bastan 21. sayi ile sondan 21. sayimin toplami da 427 olur.

Verilen 42 sayiyi ikiser ikiser
grupladigimizda 42—2 = 21 sayi gifti elde
ederiz. Bu sayi giftlerinin her birinin
toplami 427’dir.

Buna gore bu sayi giftlerinin toplamini
carpma ile bulabiliriz. 21. 427 = 8967 olur.

% Verilen dogal sayillann sayisi
bu dmekte oldugu gibi bir gift say
ise sayilarin toplamim bu ydntem-
le bulabiliriz.

Ornek : 8,17, 26, ..., 152, 161, 170 dogal
sayilari veriliyor.

a. Kag tane sayi verildigini bulalim.
b. Verilen tiim sayilarin toplamini bulalim.
Coziim :

a. Verilen sayilar 8 ile baslamis, dokuzar
artarak devam etmis ve 170 sayisiyla
sonlanmistir. Buna gore kag tane sayi
verildigini bulahm.

170-8 .4 - 1%2 +1 = 18+1= 19 tane say!

verilmistir. (1)

b. Bu 19 sayinin toplamini bulmak igin sayilari
asagidaki gibi numaralandiralim.

8, 17, 26, ... X, ..., 192, 161, 170

v v vy v v
1.say1 2.sayr 3. say 17. say! 1B. say1 19. say

v ¥
9. say1 10. say1 9. say



Simdi de en ortadaki sayiyi (yani 10. sayiyi)
bulmak icin 1. sayi olan 8 in izerine 9 defa 9 u

ekleyelim
1. sayi 10. sayi
¥ ¥
8, 17, 26, 35, o & s s e x .. 152, 161, 170
RN L AU, LN LS N L L

167 58" 5o 4o i3 so+8 4o 1o
Buna gore asagidaki esitligi yazip x'i bulabiliriz.
X=8+9.9=8+81 =389 ‘dur.(2)

(1) Ve (2) esitliklerde buldugumuz degerleri
asagidaki formiilde yerine yazip verilen sayi
grubunun toplamini bulabiliriz.

Say grubunun Gruptaki dogal :I Grubun :I
toplarm A sayilarn sayisi [ ortanca sayisi |

=19.89=1691

Tim sayilarin topmi 1691 ‘dir.

Verilen dogal sayilarin sayisi yukaridaki
ornekte oldugu gibi bir tek sayi ise sayilarin
toplamini bu yéntemle bulabiliriz.

Ornek : 20, 28, 36, ..., 116, 124, 132 dogal
sayilari veriliyor.

a. Kag tane sayi verildigini bulalim.

b. Verilen tiim sayilarin toplamini bulahim.

Cozim :

a.Verilen sayilar 20 ile baslamis, sekizer
artarak devam etmis ve 132 sayisiyla
sonlanmistir. O halde bu sayilar

1328_20 +1= %2 +1 = 14+1= 15 tanedir.

b. Verilen sayilari 6nce verilis sirasinda sonra
da ters (azalan) sirada alt alta yazarak taraf
tarafa toplayalim.

20, 28, 36, .., 116, 124, 132
132, 124, 116, .., 36, 28, 20
152, 152, 152, .., 152, 152, 152
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Boylece 15 tane 152 sayisi elde ettik. Bu
sayilarin toplami da verilen sayilarin
toplaminin iki katina esit oldugundan 20, 28,
36, ..., 116, 124, 132 sayilarinin toplami

15.152

=76.15=1140"tr .

BiLGi

Esit miktarda artarak devam eden sinirh sayidaki dogal sayilarin toplami

(son sayl +ilk say ){ son sayi —ilk say1 1'
2 artis miktar J

Marilen sayilann sayis|

formdliyle bulunur.

Ornek : Asagida verilen dogal sayilarinin
toplamini bulalim.

a. 19, 23,27, ...,107,111, 115
b. 19, 25, 31, ..., 103, 109, 115
Cozim :

a. Verilen sayilar 19 ile baslamis, dorder
artarak devam etmis ve 115 sayisiyla
sonlanmistir. Bu verileri yukaridaki formulde
yerine yazalim.

115419, , 115-19 134 , 96
(=) (——+D=—(+1)

=67.25 = 1675 bulunur.

b. Verilen sayilar 19 ile baslamis, altisar
artarak devam etmis ve 115 sayisiyla
sonlanmistir. Bu verileri yukaridaki formilde

yerine yazalim.
115+19
(=2

bulunur.

1156—19 1) = % (% +1) = 67.17 =1139

Ornek : Diinyada sadece Sanliurfa Birecik’te ve
Fas’ta bulunan kelaynak kuslarinin en 6nemli
ozelliklerinden birisi tek esli olmalaridir.
Bolluk, bereketi simgeleyen ve Birecik’in
sembolii olan bu kuslar; bozkirlarin ve
geleneksel tarim yapilan arazilerin kaybi,
beslenme alanlarinin yok olmasi ve lireme
alanlarindaki insan baskilari gibi nedenlerle
yok olma tehlikesi altindadir. Kelaynaklarin
yok olmasini 6nlemek amaciyla Orman Genel
Mudarlugi tarafindan 1977 yilinda “Kelaynak
Uretme istasyonu” kurulmustur. Kelaynak
Uretme istasyonu’nun kuruldugu 1977 yilinda



5 kelaynak dogaya birakilmis olsun. Sonraki
yillarda ise dogaya birakilan kelaynaklarin
sayisinin bir 6nceki yila gére 3 arttigini
varsayalim. Buna gére 2017 yili sonu itibariyle
dogaya birakilan kelaynaklarin toplam sayisini
bulalim.

Cozum : Yillara gore dogaya birakilan kelaynak
sayisini bulahm.

1977 yihinda (1. yil) =5
1978 yilinda (2. yil)=5+3.1=8
1979 yilinda (3. yil) =5+ 3.2= 11

2016 yilinda (40. yil) 5 +3.39 =122
2017 yilinda (41. yil) 5 + 3.40= 125

Yillara gore dogaya birakilan kelaynak
sayilarini yazalim.

5,8,11, ..., 122,125

Boylece, 5 ile baslayan licer artarak devam
eden ve 125 ile sonlanan 41 dogal sayi elde
etmis olduk. Bu sayilarin toplamini bulalim.

1. sayiile 41. saylyi toplayalim. 5 +125 = 130

2. sayiile 40. sayiyi toplayalim. 8 + 122 =130

20. sayi ile 22. sayinin toplami da 130
olacaktir. 62 + 68 = 130

Toplamlari 130 olan 20 sayi cifti elde ettik.
21.say1 5+ 20.3 = 65 tir.

O halde tim sayilarin toplami 20-130 + 65 =
2665 oldugundan 2017 yili sonu itibariyle
toplam 2665 kelaynak dogaya birakilmistir.

Ornek : Bir antik tiyatroda arka arkaya dizilmis
20 sira halinde oturma yeri vardir. ilk sira 44
kisiliktir. Ondan sonraki her siraya bir dnceki
siradan 21 kisi fazla oturabilmektedir. Bu
tiyatronun kag kisilik oldugunu bulalim.

Cozim :

1. sirada 44 kisilik yer vardir.
2.sirada 44 + 21 = 65 kisilik yer vardir.
3. sirada 65 + 21= 86 kisilik yer vardir.
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4. sirada 86 + 21= 107 kisilik yer vardir. Diger
siralardaki oturma yeri sayisini gosteren
asagidaki tabloyu olusturalim.

Oums Yen S Ve e

1 44 44
2 44+1-21 65
3 44+2.21 86
4 44+3.21 107
10. 44+18.21 422
20. 44+19.21 443

Son siitunda elde ettigimiz sayilari yazalim.
44, 65, 86, 107, ..., 422, 443

Boylece 44 ile baslayan yirmi birer artarak
devam eden ve 443 ile sonlanan 20 dogal sayi
elde etmis olduk. Bu sayilarin toplamini
bulalim. Elde ettigimiz birinci sayi ile yirminci
sayinin toplamini bulahm.

44 + = 443 487 . Ayni dlstlince ile,

ikinci say! ile on dokuzuncu sayinin toplami
487, Uclincii sayi ile on sekizinci sayinin
toplami 487, . .. Onuncu sayi ile on birinci
sayinin toplami 487 dir.

Boylece toplamlari 487 olan 10 sayi gifti elde
edildiginden tiyatro 487 .10= 4870 kisiliktir.

Ornek : Otogar yapimi ihalesini alan bir ingaat
firmasi, sartnameye gore otogari 29 Ekim 2018
tarihinde bitirerek teslim edecektir. Eger
teslimat gecikirse firma, ilk hafta igin 5000 TL,
ikinci hafta icin 6500 TL, Uglincii hafta igin
8000 TL olacak bigimde, geciktigi her hafta igin
bir 6nceki cezadan 1500 TL fazla tazminat
ddeyecektir. Ornegin 4 haftalik gecikme igin
firmanin 6deyecegi tazminat, 5000 + 6500
+8000 + 9500 = 29 000 TL olacaktir. Bu firma
otogari belirtilen tarihten 10 hafta sonra
teslim ederse 6deyecegi toplam tazminat
miktarini bulalim.

Cozlm : Firmanin geciktigi her hafta icin
o0deyecegi tazminat miktarlarini bulalim.

1.hafta i¢in 5000 TL
2. hafta igin 5000 +1.1500= 6500 TL
3. hafta i¢in 5000 + 2. 1500 = 8000 TL....

10. hafta igin 5000 +9. 1500 = 18 500 TL



Firmanin geciktigi haftalara gore 6deyecegi
tazminat miktarlarini yazalim.

5000, 6500, 8000, ..., 18 500
v Y ¥ v
1. hafta 2. hafta 3. hafta 10. hafta

Boylece 5000 ile baslayan bin bes ylzer
artarak devam eden ve 18 500 ile sonlanan 10
dogal sayi elde etmis olduk. Bu sayilarin
toplamini bulalim.

son sayi+ilk sayt ) ( son sayi—ilk sayi + )
2 artis miktart

(

18500+5000
2

18500—-5000 , 1)
1500

( )-(
23500, 13500

2 (2% 41) = 11.750 .10 = 117.500TL
2 1500

ALISTIRMALAR

1) 15,21, 27, ..., 609 dogal sayilari
veriliyor.
a. Kag tane sayi verildigini bulunuz.
b. Verilen tiim sayilarin toplamini
bulunuz.

2) 28,40,52, ..., 256 dogal sayilari
veriliyor.
a. Kag tane sayi verildigini bulunuz.
b. Verilen tiim sayilarin toplamini
bulunuz.

3) Aysun, kumbarasina ilk giin 6 TL
atiyor. Sonra, her giin bir ncekinden
3 TL fazla atarak bu ise devam ediyor.
Buna gore Aysun’un kumbarasinda 15
ginde kag TL birikmistir?

4) Bir sinemanin 6n sirasinda 14 koltuk,
bundan sonraki her sirada ise bir
oncekinden 3 fazla koltuk vardir. Bu
siralar 6nden baslayarak arkaya dogru
A, B, C, D, E ve F olarak
isimlendirildigine gore sinema kag
kisiliktir?
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5) Bir okulda yapilan atik pil toplama
kampanyasinda her giin bir 6nceki
glinden 4 pil fazla toplanmistir. Bu
okulda ilk gin 9 pil toplandigina gore
kampanyanin onuncu giinii sonunda
toplanan toplam pil sayisini bulunuz.

6) Ceren, yaz tatilinde ilk giin 7
matematik problemi ¢ézliyor ve her
glin ¢6zdgu problem sayisini bir
onceki gline gore 4 artiriyor. Buna
gore Ceren’in bir ayda ¢6zdiigi toplam
problem sayisini bulunuz.

TAM SAYILARDA BOLUNEBILME
KURALLARI

1896 yilindan bu yana gerceklestirilen modern
olimpiyat oyunlari bundan sonra da her 4 yilda
bir (savas nedeniyle 1916, 1940 ve 1944 yillari

harig) yapiimistir. Acaba 2018 yilinda olimpiyat
oyunlari yapilacak midir? Olimpiyatlarin hangi

yillarda yapilacagini nasil bulabiliriz?

A, C, B, k birer dogal sayi ve A > C olmak Uzera,

"I
= B
k
A sayisimin C sayisi ile béliminden kalan k sayisidir.
A=B.C+kveC>kdir.
A: Boldnen C: Bolen B: Bolom  k Kalan
» k=< BiseCile B yer dagdistirebilider.
P k=0ise A sayisi C sayisina tam balanir.

1215 12: Bolinen 5: Bolen 2: Bolom 2: Kalan

= 10]2
2

16|5 Burada3>1olduduicin  1g|3 gseklinde de yazabiliriz.
_ 153 _ 15[8
1 1
e Dogal sayilar icin verilecek olan
bolinebilme kurallari tam sayilar icin
de gecerlidir.

Ornek : 34 sayisinin 8 ile béliimiinden elde
edilen kalani bulalim.

Cozlim : 34 = + 8 4- 2 bigiminde yazilabilir.
Buna gore 34 sayisinin 8 ile bolimiinden
elde edilen kalan 2 dir.



Ornek : a tam sayisinin 14 ile bélimiinden
elde edilen bolim 6 ve kalan 3 olduguna
gore a sayisini bulalim.

Cozlm : a tam sayisinin 14 ile béliminden
elde edilen bolim 6 ve kalan 3 olduguna
gore a sayisini bulahim.

a |14 O halde a=14.6+3 ‘ten 87
|6 bulunur.

2 iLE BOLUNEBILME

Birler basamagindaki rakami ¢ift olan
dogal sayilar 2 ile boltUndr.

Ornek : 2 ile béliinebilen ti¢ basamakli,
dort basamakli ve bes basamakh dogal
sayilar yazalim.

Cozlim : 566, 3074 ve 70 852 sayilarinin
birler basamagindaki rakamlar sirasiyla 6,
4 ve 2 dir. Bu rakamlar gift oldugundan
verilen sayilar 2 ile bélUnr.

Birler basamagi 0,2,4,6,8 olan tiim sayilar 2 ile
tam bolundr.

Ornek : Dort basamakl 716A dogal sayisi 2 ile
bolinebildigine gore A yerine yazilabilecek
rakamlarin toplamini bulalim.

Cozlm : A yerine yazilabilecek rakamlar 0, 2, 4,
6 ve 8’dir. Bu sayilarin toplami 0+2+4+6+8=
20’ dir.

Ornek : Rakamlari birbirinden farkh bes
basamakli 68A7B dogal sayisi 2 ile
bolinebildigine gore A+ B toplaminin
alabilecegi en blyik degeri bulalim.

Cozim : A +B toplaminin alabilecegi en blyiik
degeri bulmak icin A ve B rakamlarinin
alabilecegi en buyuk degerleri bulmaliyiz.
Sayinin rakamlariyla ilgili herhangi bir kosul
olmasaydi B’'nin alabilecegi en biyik deger 8
olurdu. Ancak sorunun kékiinde sayinin
rakamlarinin birbirinden farkli oldugu
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belirtildiginden B rakami 8 olamaz. Ayni
nedenle B rakami 6 da olamaz. Oyleyse A ve B
rakamlarinin alabilecegi en bliyik degerler
sirasiyla 9 ve 4 olur.

Buna gore A + B toplaminin alabilecegi en
buyuk deger 9 +4 = 13"tir.

Ornek : Rakamlari birbirinden farkli dért
basamakli A39B dogal sayisi 2 ile
bélinebildigine gore A + B toplaminin
alabilecegi en kiigik ve en biiylk degerleri
bulalim.

Cozlm : B'nin alabilecegi en kiclk deger 0 ve
A’nin alabilecegi en kiiciik deger 1’dir. Oyleyse
A+ B toplaminin alabilecegi en kiigik deger

1+ 0 =1'dir.

B’nin alabilecegi en bliylk deger 8 ve A'nin
alabilecegi en biiyiik deger 7’dir. Oyleyse A+ B
toplaminin alabilecegi en biylk deger
8 +7 =15 tir.

3 iLE BOLUNEBILME

e Bir dogal sayinin rakamlari toplami 3 ile
boliniyorsa bu dogal sayi da 3 ile boltnr.

e Bir dogal sayinin rakamlari toplaminin 3 ile
béliminden elde edilen kalan, bu sayinin 3 ile
bélimiinden elde edilen kalana esittir.

Ornek : Alti basamakli 205 140 dogal sayisinin
3 ile boltnup bolinmedigini belirleyelim.

Cozim: 2+0+5+1+4+0 = 12 sayisi 3 ile
bolinduginden verilen sayi 3 ile bollndr.

Ornek : Dért basamakli 5A36 dogal sayisi 3 ile
bélinebildigine gore A yerine gelebilecek
rakamlari bulalim.

CozUm : Verilen sayinin rakamlari toplamini
bulalim.

5+A+3+6 = 14+A

Avyerine 1, 4 ve 7 rakami geldiginde 14 + A
sayisi 3 ile bolinebildiginden 5A36 sayisi da 3
ile bollndr.



Ornek : On iki basamakl 442223333555 dogal
sayisinin 3 ile béliminden elde edilen kalani
bulalim.

Cozlm : Verilen sayinin rakamlari toplamini
bulalim.

A4+4+42+2+2+3+3+3+3+5+5+5 =41

41 sayisinin 3 ile bolimiinden kalan 2 oldugu
icin verilen on iki basamakli sayinin da 3 ile
bolimiinden kalan 2’dir.

4 iLE BOLUNEBILME

¢ Bir dogal sayinin son iki rakaminin
olusturdugu iki basamakli sayi 4 ile
boliintiyorsa bu dogal sayi da 4 ile bolundr.

¢ Bir dogal sayinin son iki basamaginin
olusturdugu iki basamakli sayinin 4 ile
bolimiinden elde edilen kalan, bu sayinin 4 ile
bolimiinden elde edilen kalana esittir.

Ornek : 328, 50 996, 302 704 sayilarinin 4 ile
bolindp béllinmedigini belirleyelim.

Cozlm : Verilen sayilarin son iki rakamini
olusturdugu iki basamakli 28, 96 ve 04 sayilari
4 ile bélindiginden verilen sayilar da 4 ile
bolunir

Ornek : Bes basamakli 53 13A dogal sayisi 4 ile
bolinebildigine gore A yerine yazilabilecek
rakamlari bulahm.

C6zlm : Verilen sayinin 4 ile bolinebilmesi igin
3A sayisinin 4 ile béliinmesi gerekir. Bunun igin
A yerine 2 ve 6 rakamlarindan biri gelmelidir.

Ornek : 3 ile béliinebilen li¢ basamakli 3A2
dogal sayisinin 4 ile bélimiinden kalan 2
olduguna gore A rakamini bulalim.

Cozlm : 3A2 dogal sayisinin 3 ile
bollinebilmesi igin rakamlari toplaminin 3 ile
boliinebilmesi gerekir. Sayinin rakamlari
toplamini bulalim.

3+A+2 = 5+A

5 + A toplaminin 3 ile béliinebilmesi icin A
yerine 1, 4 ve 7 rakamlari gelebilir.
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A yerine 1 rakami gelirse sayimiz 312 olur. 312
sayisinin son iki basamagi 12 4 ile béliinr.

A yerine 4 rakami gelirse sayimiz 342 olur. 342
sayisinin son iki basamagi 42 4 ile
bolindugilinde kalan 2 dir.

A yerine 7 rakami gelirse sayimiz 372 olur. 372
sayisinin son iki basamagi 72 4 ile bollnr.

O héalde A rakami 4 olmalidir.

Ornek : Rakamlari birbirinden farkli bes
basamakli 95 1A3 dogal sayisinin 4 ile
béliminden elde edilen kalan 1 dir. Buna gore
A yerine gelecek rakami bulalim.

Cozlim : 95 1A3 ve A3 sayilarinin 4 ile
boélimiinden elde edilen kalanlar esit
oldugundan A3 sayisinin da 4 ile bélimiinden
kalan 1 dir. Oyleyse A3 sayisinin 1 eksigi yani
A2 sayisi 4 ile bollndr. Buna gore A yerine 1, 3,
5, 7 ve 9 rakamlari gelebilir. 95 1A3 sayisinin
rakamlari birbirinden farkli oldugundan A=7
olmahdir.

5 iLE BOLUNEBILME

e Bir dogal sayinin birler basamagindaki rakam
0 yada5ise busayi 5 ile bolunr.

* Bir dogal sayinin birler basamagindaki
rakamin 5 ile bélimunden elde edilen kalan,
bu sayinin 5 ile bélimiinden elde edilen
kalana esittir.

Son basamagi 0 ya da 5 olan sayilar 5 ile tam

bolundr .

Ornek : Asagida verilen sayilarin 5 ile béliinip
boélinmedigini belirleyelim.

a. 785 b. 3920 c.44 382

CozUm : a ve b seceneklerinde verilen sayilarin
birler basamaklarindaki rakamlar sirasiyla 5 ve
0 oldugundan bu sayilar 5 ile bollndr. ¢
seceneginde verilen sayinin birler
basamagindaki rakam (2 rakami) 0 ya da 5
olmadigindan bu sayi 5 ile béliinmez.



Ornek : 438A sayisinin 5 ile béliimiinden elde
edilen kalanin 3 olmasi igin A yerine
yazilabilecek rakamlari bulalim.

Cozlim : A rakami 3 ya da 8 olursa 438A
sayisinin 5 ile bolimiinden elde edilen kalan 3
olur.

Ornek : 4 ile boliinen bes basamakl 78 45A
dogal sayisinin 5 ile bélimiinden elde edilen
kalan 1 dir. Buna gore A yerine gelecek rakami
bulahim.

C6zlm : Verilen sayinin 5 ile bolimiinden elde
edilen kalan 1 oldugundan A yerine 1 ve 6
rakamlari gelebilir. 78 45A sayisinin 4 ile
bollinebilmesi igin 5A sayisinin 4 ile
bollinebilmesi gerekir. 51 sayisi 4 ile
bollinmediginden A=6 olmalidir.

8 ILE BOLUNEBILME

¢ Bir dogal sayinin son {i¢ basamaginin
olusturdugu ¢ basamakli sayi 8 ile
boliniyorsa bu dogal sayi da 8 ile bolundr.

e Bir dogal sayinin son {i¢ basamaginin
olusturdugu tc¢ basamakli sayinin 8 ile
boéliminden elde edilen kalan, bu sayinin 8 ile
bolimiinden elde edilen kalana esittir.

Ornek : Dért basamakli 36A2 dogal sayisi 3 ve
8 ile bolinebilmektedir. Buna goére A yerine
gelecek rakami bulalim.

Cozlm : 36A2 sayisinin 8 ile bolinebilmesi icin
6A2 sayisinin 8 ile boliinmesi gerekir. 600
sayisi 8 ile bolindiglinden 6A2 sayisinin 8 ile
bolinebilmesi icin A2 sayisinin 8 ile bolinmesi
gerekir. Oyleyse A yerine 3 ve 7 rakamlari
gelebilir.

3632 sayisinin rakamlarinin toplamini bulalim.

3+6+3+2 =14 . 14 sayisi 3 ile
bolliinmediginden 3632 sayisi da 3 ile
bollinmez.

3672 sayisinin rakamlarinin toplamini bulalim.

3+6+7+2 = 18 18 sayisi 3 ile boliindiglinden
3672 sayisi da 3 ile béliinir. Oyleyse A =7
olmalidir.
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Ornek : 5 ile boliinebilen, rakamlari
birbirinden farkli bes basamakli 19 6AB dogal
sayisinin 8 ile boliminden elde edilen kalan 2
dir. Buna gore A +B toplamini bulalim.

Cozlim : 19 6AB sayisinin 5 ile bollinebilmesi
icin B yerine 0 ya da 5 rakami gelmelidir. 19
6A5 sayisi tek oldugundan bu sayinin bir gift
saylyla 6rnegin 8 ile bélimiinden elde edilen
kalan tektir. Oyleyse B yerine 5 rakami
gelemez, B=0 “dir.

19 6A0 ve 6A0 sayilarinin 8 ile bolimiinden
elde edilen kalanlar esit oldugundan 6A0
sayisinin 8 ile béliminden elde edilen kalan 2
dir.

600, 640 ve 680 sayilari 8 ile béliinebildiginden
610, 650 ve 690 sayilarinin 8 ile bélimiinden
elde edilen kalanlar 2 dir.

Oyleyse A yerine 1, 5 ve 9 rakamlari gelebilir.
Oyleyse A yerine 1, 5 ve 9 rakamlari gelebilir.
O halde A+B =5+ 0 =5 bulunur.

9 iLE BOLUNEBILME

e Rakamlari toplami 9 ile bollnebilen dogal
sayilar 9 ile bolunr.

¢ Bir dogal sayinin rakamlari toplaminin 9 ile
béliimiinden elde edilen kalan, bu sayinin 9 ile
bélimiinden elde edilen kalana esittir.

Ornek : Alti basamakli 8A7 B25 dogal sayisi 9
ile bolliinebilmektedir. Buna gore A + B
toplaminin alabilecegi en buyik degeri
bulalim.

Cozlm : Sayinin rakamlarinin toplamini
bulalim.

8+A+7+B+2+5 = 22+A+B

A ve B birer rakam olmak Uzere, 22 +A+ B
sayisinin 9 ile boliindigl gdz 6niline
alindiginda A +B toplami 5 ya da 14 olabilir.

O halde A +B toplaminin alabilecegi en biiyiik
deger 14 tir.

Ornek : 8 ile boliinebilen, rakamlari
birbirinden farkli dort basamakli A2B4 dogal



sayisinin 9 ile boliminden kalan 3 tir. Buna
gore A + B toplamini bulahm.

Cozlm : A2B4 sayisi 8 ile bollnebildiginden
2B4 sayisi da 8 ile bolindr. Diger taraftan 200
sayisi 8 ile bollinebildiginden B4 sayisi da 8 ile
bollnr.

8 in birler basamagi 4 olan iki basamakli katlari
24 ve 64 tiir. Oyleyse B yerine 2 ya da 6 rakami
gelebilir. A2B4 sayisinin rakamlari birbirinden
farkh oldugundan B yerine 2 rakami gelemez,
B =6 dir.

A264 sayisinin 9 ile bélimiinden elde edilen
kalan 3 oldugundan bu sayinin rakamlari
toplami olan 12 + A sayisinin da 9 ile
bélimiinden elde edilen kalan 3 tiir. Oyleyse A
yerine 0 ya da 9 rakami gelebilir. Verilen
sayinin 4 basamakli oldugu dikkate alindiginda
A yerine 0 rakami gelemez, A =9 dur.

O halde A+ B =9+ 6 =15 bulunur.
10 iLE BOLUNEBILME

¢ Bir dogal sayinin birler basamagindaki rakam
0 ise bu sayi 10 ile bolundr.

e Bir dogal sayinin birler basamagindaki
rakam, bu sayinin 10 ile bolimiinden elde
edilen kalana esittir.

Ornek : 477, 5260, 67 284 sayilarinin 10 ile
boéliminden elde edilen kalanlari bulalim.

C6zlm : Bir dogal sayinin birler basamagindaki
rakam, bu sayinin 10 ile bolimiinden elde
edilen kalana esit oldugundan

477 sayisinin 10 ile béliminden elde edilen
kalan 7,

5260 sayisinin 10 ile bolimiinden elde edilen
kalan O,

67 284 sayisinin 10 ile béliminden elde edilen
kalan 4 tir.

Ornek : Rakamlari birbirinden farkli dért
basamakli 25AB dogal sayisi 8 ve 10 ile
boliinebilmektedir. Buna gore A+ B toplamini
bulalim.
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CozUm : 25AB sayisi 10 ile béliinebildiginden B
yerine 0 rakami gelmelidir. Oyleyse 25A0
sayisinin 8 ile béliinebilmesi igin A yerine
gelecek rakami belirleyelim.

5A0 sayisinin 8 ile bollinebilmesi icin A yerine
2 ya da 6 rakami gelmelidir. 25AB sayisinin
rakamlari birbirinden farkli oldugundan A
yerine 2 rakami gelemez, A =6 dir.

O halde A +B=6 0 + = 6 bulunur.

Ornek : Bes basamakli A2 36B dogal sayisinin
10 ve 9 ile bolimiinden elde edilen kalanlar
sirasiyla 5 ve 4 tiir. Buna gore A+ B toplamini
bulalim.

Cozlim : A2 36B sayisinin 10 ile béliminden
elde edilen kalan 5 oldugundan B yerine 5
rakami gelmelidir. A2 365 sayisinin
rakamlarinin toplamini bulalim.

A+2+43+6+5= 16+A

A bir rakam olmak lizere, 16 + A toplaminin 9
ile béliminden elde edilen kalanin 4 olmasi
icin 16 + A sayisi 22, A rakami da 6 olmahidir

O haldeAB+=65+=11 bulunur.
11 iLE BOLUNEBILME

Bir dogal sayinin 11 ile bolimiinden elde
edilen kalani bulmak igin sayinin
basamaklarindaki rakamlar sagdan sola dogru
+,-,+,-+,... biciminde isaretlenir ve yeni
isaretleriyle tiim rakamlar toplanir. Bu
toplamin 11 ile béliminden elde edilen kalan,
verilen sayinin 11 ile béliminden elde edilen
kalana esit olur.

Ornek : 248 713 sayisinin 11 ile bélimiinden
elde edilen kalani bulalhim.

Cozlim : 248 713 sayisinin basamaklarindaki
rakamlari sagdan sola dogru asagidaki gibi
isaretleyelim.

Sayinin rakamlarini isaretleriyle toplayalim.
3-147-8+4-2=3
248713



3 sayisinin 11 ile bélimiinden elde edilen
kalan 3 oldugundan 248 713 sayisinin da 11 ile
bolimiinden elde edilen kalan 3 tir.

Ornek : Bes basamakli 3A 423 dogal sayisinin
11 ile bélinebilmesi icin A yerine gelecek
rakami bulahm.

CozUm : 3A 423 sayisinin basamaklarindaki
rakamlari sagdan sola dogru asagidaki gibi
isaretleyelim.

Eﬁi 2 E Sayinin rakamlarini isaretleriyle
toplayalim.
3-2+4-A+3 = 8-A

A bir rakam olmak (izere, 8 - A sayisinin 11 ile
bolinebilmesi icin 8 —A =0 ve boylece A= 8
olmahdir. Bu durumda 38 423 sayisi 11 ile
bolindr. O halde A yerine 8 rakami gelmelidir.

Ornek : D&rt basamakli 81A4 dogal sayisinin
11 ile bélimiinden elde edilen kalan 1 dir.
Buna gore A yerine gelecek rakami bulalim.

Cozlm : 81A4 sayisinin rakamlarini
isaretleyelim.

Sayinin rakamlarini
isaretleriyle toplayalim.

81A4
—+—+

4-A+1-8=-A-3

A bir rakam olmak (izere, -A - 3 sayisinin 11 ile
bolimiinden elde edilen kalanin 1 olmasi igin
- A-3 =-10 ve bdylece A = 7 olmahdir. Bu
durumda 8174 sayisinin 11 ile bélimiinden
elde edilen kalan 1 dir. O halde A yerine 7
rakami gelmelidir.

ARALANDA ASAL OLMA

a tam sayisini bolen pozitif tam sayilarin kiimesi A
ve b tam sayisini bolen pozitif tam sayilarin kiimesi
B olsun. A ve B kiimelerinin 1 den baska ortak
elemani yoksa “a ve b tam sayilari aralarinda
asaldir.” denir. Bu kural ikiden fazla sayi icin de

gecerlidir.
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o

o

. 14 On bolenleri kimesi C = {1, 2, 7, 14}

. 18 in bolenleri kiimesi E = {1, 2, 3, 6, 9, 1B}L

Ornek: a.6ve35 b.14ve15 c.18ve2l
sayilarinin aralarinda asal olup olmadiklarini
gosterelim.

Cozim :
6 nin bélenleri kiimesi A= {1, 2, 3, 6}

+ ANB ={1} = 6ve 35 sayilan aralannda asaldir.
35 in bélenleri kilmesi B= {1, 5, 7, 35}

14 ve 15 sayilan aralarinda

} »CND={1} =
asaldir.

15 in bélenleri kiimesi D = {1, 3, 5, 15}

» EnF={1, 3} = 18 ve 21 sayilan aralannda

21 in bélenleri kimesi F={1,3,7,21} | asal degildir.

ARALARINDA ASAL iKi SAYININ CARPIMI
iLE BOLUNEBILME

6.12. 15 VE 18 iLE BOLUNEBILME

a ve b aralarinda asal iki tam sayi ise a ve b ile
bollnebilen bir dogal sayi a . b garpimi ile de

bolundr.

e 2 ve 3 sayilari aralarinda asaldir. Oyleyse 2
ve 3 ile bolinebilen bir dogal say1 2 .3 =6 ile
de bolindr.

e 3 ve 4 saylilari aralarinda asaldir. Oyleyse 3
ve 4 ile bollinebilen bir dogal say1 3 .4 =12 ile
de bolindr.

e 3 ve 5 sayilari aralarinda asaldir. Oyleyse 3
ve 5 ile bollnebilen bir dogal sayi 3 .5= 15 ile
de bolindr.

e 2 ve 9 sayilari aralarinda asaldir. Oyleyse 2
ve 9 ile bollnebilen bir dogal say1 2.9 = 18 ile
de bolindr.

Ornek : 126 sayisinin 6 ile bélindiigini
gosterelim

COzUm : 126 sayisinin birler basamagindaki
rakam (6) ¢ift oldugundan 126 sayisi 2 ile
bolindr.

126 sayisinin rakamlari toplami 1+2+6 = 9 dur.
9 sayisi 3 ile bollnebildiginden 126 sayisi da 3
ile bollndr. 126 sayisi 2 ve 3 ile
béliinebildiginden 6 ile de bollunir.



Ornek : 7314 sayisi 12 ile béliinebilir mi?
Arastiralim.

Cozlm : 7314 sayisinin rakamlari toplami
7+3+1+ 4 =15 tir. 15 sayisi 3 ile

bélinebildiginden 7314 sayisi da 3 ile bolundir.

7314 sayisinin son iki basamaginin
olusturdugu 14 sayisi 4 ile bélinmediginden
7314 sayisi da 4 ile bolinmez. 4 ile
boélinmeyen bir say1 12 ile de béliinmez.

Ornek : Bes basamakli 54 27A sayisinin 15 ile
bélinebilmesi icin A yerine gelecek rakami
bulalim.

Cozlm : Verilen sayi 3 ve 5 ile bollinlrse 15 ile
de bolinir. 54 27A sayisinin 5 ile
bélinebilmesi icin A yerine 0 ya da 5 rakami
gelmelidir. 54 275 sayisinin rakamlari toplami
olan 23 sayisi 3 ile bélinmez. Oyleyse 54 275
sayisi 3 ile bélinmediginden 15 ile de
boélinmez. Diger taraftan 54 270 sayisinin
rakamlari toplami olan 18 sayisi 3 ile bollndr.
Oyleyse 54 270 sayisi da 3 ile bolinir. O halde
A yerine 0 rakami gelmelidir.

*12 ve 15 ile bolunebilen her dogal say1 12:-15 =

180 ile boltnebilir mi?

¢ 120, 360 ve 480 sayilarinin 12 ve 15 ile bolintp

bolinmedigini belirleyiniz.

* 120, 360 ve 480 sayilarinin 180 ile bolinip
bolinmedigini belirleyiniz.

¢ 4,5 ve 9ile béliinebilen bir dogal sayi 180 ile

boéltnebilir mi?

Ornek : Asagida verilen sayilarin 18 ile
béliintp bolinmedigini inceleyelim.

a.73425 b. 4384 €. 438 156

Cozim :

a. Verilen sayinin birler basamagindaki rakam
tek oldugundan sayi 2 ile bollinmez. 2 ile
boélinmeyen bir say1 18 ile de bélliinmez.

b. Verilen sayinin birler basamagindaki rakam
¢ift oldugundan sayi 2 ile bolinir. 4384
sayisinin rakamlari toplamina esit olan 19
sayisi 9 ile bélinemediginden 4384 sayisi da 9
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ile bollinmez. 4384 sayisi 9 ile
boélinemediginden 18 ile de bolinmez.

c. Verilen sayinin birler basamagindaki rakam
¢ift oldugundan sayi 2 ile bollnir. Verilen
sayinin rakamlari toplamina esit olan 27 sayisi
9 ile bollinebildiginden bu sayi da 9 ile
boliunir. 438 156 sayisi 2 ve 9 ile
bélinebildiginden 18 ile de bolinir.

Ornek : 4 ve 6 ile béliinebilen bir dogal sayi 24
ile bolinebilir mi? Arastiralim.

Cozim: 4 ve 6 ile bollnebilen en kiiglik dogal
sayl 12 dir. 12 nin tek sayi katlarini ele alalim.
12, 36, 60, ... sayilari 4 ve 6 ile bolinebilirken
24 ile bolinmez. Bu durum verilen bilgilerle
celismez, ¢linki 4 ve 6 sayilari aralarinda asal
degildir. 3 ve 8 sayilari aralarinda asal olmak
Uzere, 3.8 = 24 oldugundan 3 ve 8 ile
bélinebilen bir dogal sayi 24 ile de boltnr.

Ornek : D6rt basamakli 73AA dogal sayisi 36 ile
bélinebildigine gore A yerine gelecek rakami
bulunuz.

Cozim :

ALISTIRMALAR

1) . 827 sayisinin 13 ile boéliminden elde
edilen bdliim ve kalani bulunuz.

2) 35ile 127 sayilari arasindaki 2 ile
bélinebilen dogal sayilarin sayisini
bulunuz.

3) 2ile bdlinebilen fakat 3 ile
bolinemeyen iki, G¢ ve dort basamakli
birer dogal sayi yaziniz.

4) Dort basamakli 7A2B dogal sayisi 2 ve
3 ile bolinebilmektedir. Buna gore
A+B oplaminin alabilecegi en kiiglik
degeri bulunuz.

5) Bes basamakli A7 3A2 dogal sayisinin 3
ile bolimiinden elde edilen kalan 2
dir. Buna gore A yerine gelebilecek
rakamlarin toplamini bulunuz.



6) 3ile bdlinebilen lic basamakli 97A
dogal sayisi 2 ile bolinememektedir.
Buna gore A yerine gelecek rakami
bulunuz.

7) Ug basamakl 94A dogal sayisi 3 ve 4
ile bollinebilmektedir. Buna gore A
yerine gelecek rakami bulunuz.

8) Doért basamakli 67A2 dogal sayisinin 3
ve 4 ile boliminden elde edilen
kalanlar sirasiyla 1 ve 2 dir. Buna gore
A yerine gelebilecek rakami bulunuz.

9) 4 ile boélinebilen bes basamakh 24
38A dogal sayisinin 5 ile bolimiinden
elde edilen kalan 3 tlr. Buna gore A
yerine gelebilecek rakami bulunuz.

10) 5 ile béliinebilen fakat 3 ile
bolinemeyen iki basamakli dogal
sayllari yaziniz.

11) 5 ile bélunebilen g basamakli 3AA
dogal sayisi 2 ile bolinememektedir.
Bu dogal sayinin 3 ile béliminden
elde edilen kalani bulunuz.

12) Ug basamakli 71A dogal sayisi 8 ile
bolinebilmektedir. Bu dogal sayinin 3
ile béliminden elde edilen kalani
bulunuz.

13) Alti basamakli 674 2A0 dogal sayisinin
9 ile béliinebilmesi igin A yerine
gelecek rakami bulunuz.

14) Alti basamakli 978 4A2 dogal sayisinin
11 ile bolimiinden elde edilen kalan 5
tir. Buna gore A yerine gelecek rakami
bulunuz.

15) 6 ve 8 ile bélunebilen fakat 48 ile
bollinemeyen iki basamakli en buyiik
dogal sayiy1 bulunuz
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BiR TAM SAYININ POZITiF TAM SAYI
BOLENLERI

Bir tarladan her birinin alani 24 m? olan
dikdortgen biciminde hobi bahgeleri
olusturulacaktir. Kenar uzunluklari (metre
tlrinden) birer tam sayi olmak Gzere kag farkh
bicimde bahce olusturulabilecegini bulalim.
Bahgenin bir kenarinin uzunlugu 1 m olursa
diger kenarinin uzunlugu 24 m olur.
Bahgenin bir kenarinin uzunlugu 2 m olursa
diger kenarinin uzunlugu 12 m olur.
Bahcenin bir kenarinin uzunlugu 3 m olursa
diger kenarinin uzunlugu 8 m olur.
Bahcenin bir kenarinin uzunlugu 4 m olursa
diger kenarinin uzunlugu 6 m olur.

O halde olusturulacak bahgeler asagidaki
boyutlarda olabilir:

1x24
2x12
3 x8
4x6

Baska bir deyisle bahgelerin kenar uzunluklari
1,2, 3,4,6, 8,12 ve 24 metre olabilir. Bu
sayilarin her biri 24 sayisini kalansiz olarak
béler.

Her pozitif tam sayi, iki pozitif tam sayinin ¢arpimi
biciminde yazilabilir. Bu sayilardan her birine,
verilen sayinin pozitif tam sayi béleni ya da
¢arpani denir.

Ornek : 42 sayisinin pozitif tam sayi bélenlerini
bulalim.

Cozim : Carpimlari 42 olan pozitif tam sayi
ciftlerini yazalim.

42 =1.42 )
=2.21 . s
L O halde 42 sayisinin pozitif tam sayi
=314 pslenleril, 2,3, 6,7, 14, 21 ve 42 dir.
=6-7 )

Ornek : 72 sayisinin pozitif tam say
bélenlerini bulalim.

Cozlm : Carpimlari 72 olan pozitif tam sayi
ciftlerini yazalim.



f2=1.72

g0 | 2 2 sayisi 60 1 boler. Elde edilen bolimi
=2-36 yani 30 u sol tarafa 60 in altina yazalim.
=3.24| O halde 72 sayisinin pozitif Elde edilen 30 sayisini bélen en kiigiik
~4.18(  tamsayibélenleri1, 2, 3, 4, 30 | 2 asal saylyl bulmaya ¢alisalim. 2 sayisi 30
=6-12 6,8,9,12, 18, 24,36 ve 72 u boler. 30 un karsisina 2 yi yazalim.
=8-9 dir 15| 3 Elde edilen bolimi yani 15i 30 un altina

yazalim. 2 sayisi 15 i b6élmez. 3 sayisi 15 i
boéler. 3 sayisini 15 in karsisina yazalim.
515 Elde edilen bolumi yani 5i 15 in altina
yazalim. 5 i b6len en kiiglik asal say1 5
tir. Bu nedenle 5 in karsisina 5 yazalim. 5
in altina 1 yazalim.

ASAL SAYI

11 ve 29 sayilarinin pozitif tam sayi bélenlerini
bulmaya calisalim. Bunun igin ¢carpimlari 11 ve
29 olan pozitif tam sayi giftlerini yazalim. 1

11=1.11

2,3,4,5,6,7,8,9 ve 10 sayllarina tam
bolinmedigi icin 11 sayisinin baska pozitif tam
sayl boleni yoktur. O halde 11 sayisinin
carpanlari 1 ve kendisidir.

29=1.29

Benzer bicimde 29 sayisinin da 1 ve
kendisinden baska pozitif tam sayi béleni
olmadigini sdyleyebiliriz.

1 ve kendisinden baska pozitif tam sayi boleni
olmayan 1 den biyik dogal sayilara asal say
denir. Ornegin 2, 3,5, 7, 11, 13 ve 17 birer asal
sayidir. 2 harig biitlin asal sayilar tek sayidir.

60 sayisinin asal ¢arpanlarini bulalim.
Kullandigimiz yontemi agiklayalim.
Aciklayacagimiz yonteme goére 60 sayisini
asagidaki gibi gizginin sol tarafina yazalim. En
kiiclik asal sayi olan 2 den baslayarak ve
deneyerek 60 1 bélen asal sayilari bulmaya
¢ahsalim.
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O halde 60 sayisinin asal carpanlari 2,3 ve 5
tir. 60 sayisini asal carpanlarina ayrilmis
bicimde yazalim.

60 =2%.3%5!

Ornek : 204 sayisini asal carpanlarina ayiralim.

Cozim :
204 | 2
102 | 2 204 = 22.3.17
51| 3 204 sayisinin asal carpanlan 2, 3 ve 17 dir.
17 | 17

1

BiR TAM SAYININ POZITiF TAM SAYI
BOLENLERININ SAYISI

84 sayisinin pozitif tam sayi bolenlerini bulmak
icin asagidaki gibi carpimlari 84 olan pozitif
tam sayi ciftlerini yazalim.

84=1. 84
=2.42
= 3. 28
=421
=6.14

=7.12



Bir a pozitif tam sayisinin asal garpanlanina ayrilmig bigimi a = pf1-pj2....

84 (in pozitif tam sayi bolenleri 1, 2, 3,4, 6, 7,
12, 14, 21, 28, 42 ve 84 tiir. Buna gore 84’ in
pozitif tam sayi bolenlerinin sayisi 12 dir.
Acaba 84 (n pozitif tam sayi bolenlerinin
sayisini baska bir yolla bulabilir miyiz? Once
84’ (i asal carpanlarina ayiralim ve asal
carpanlarin ¢arpimi biciminde yazalim.

84
42
21
7
1

84 =2°.3.7

= W M M

84 ‘lin asal ¢arpanlarinin Uslerini gdz 6niline
alalim.

Car i T
25 nin tssl 2 dir.
3V in dssil 1 dir.
T
77 in dssa 1 dir.

Elde ettigimiz 2, 1, 1 sayilarinin her birine 1
ekleyelim.

2+1=3
1+1=2
1+1=2

Buldugumuz 3, 2 ve 2 sayilarinin ¢carpimi, 84
sayisinin pozitif tam sayi bolenlerinin sayisini
verir.

3.2.2=12
84 sayisinin pozitif tam sayi bolenlerinin sayisi

12 dir.

p ise bu a sayisi-

nin pozitif tam say! bolenlerinin sayis1 asafidaki bigimde ifade edilebilir.

Pozitif tam say1 bdlenlerinin sayist = (n, +1)-(n, +1)-...(n_+1)

Ornek : 504 sayisinin pozitif tam sayi
bolenlerinin sayisini bulalim
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Coziim : Once 504 i asal ¢arpanlarina ayirarak
asal carpanlarinin garpimi bigciminde yazalim.

504 | 2 504 = 23.3%.7 (7 nin dissindn 1 oldugunu hatidayiniz.)
252 | 2 504 Un pozitif tam sayi bolenlerinin sayisini asagidaki gibi hesaplayabiliriz.
126 2 Bolenlerin sayisi = (3+1)-(2+1)-(1+1})
63| 3 ~4.3.2
21| 3 = D4
7l . 504 Un pozitif tam sayi bolenlerinin sayisi 24 tdr.
1

Ornek : 288 sayisinin pozitif tam sayi
bélenlerinin sayisini bulahm.

Coziim : Once 288 i asal carpanlarina ayirarak
asal carpanlarinin carpimi biciminde yazalim.

288 | 2
5 n2
144 | 2 288 =2°.3
79| o 288 in pozitif tam sayi bélenlerinin sayisimi agagidaki gibi hesaplayabiliriz.
36| 2 Bolenlerin sayisi = (5+1)-(2+1)
18] 2 RS
ol 3 =18
3| 3 288 in pozitif tam say bdlenlerinin sayisi 18 dir.
1

Ornek : 3000...0 sayisinin pozitif tam say!
bolenlerinin sayisi 98’dir. Buna gore bu sayida
kag tane sifir rakami oldugunu bulalim.

Cozlm : Bu sayidaki sifirlarin sayisi n olsun. Bu
durumda asagidaki esitligi yazabiliriz.

3000...0 =3.10"= 3% 2" 5"

Verilen sayinin pozitif tam sayi bélenlerinin
sayisi (1+1) .(1+n).(1+n) olur. Bu ¢carpimi 98
sayisina esitleyip n degerini bulalim.

(1+41) .(2+n).(1+n) =98

2. (n+1)2=98
(n+1)?2=49=> |n+1|=7
n >0 oldugundan n =6 bulunur.
Verilen sayida 6 tane sifir vardir.

Ornek : Bir matematik 6gretmeni soyle bir
tanim yapiyor: Asal ¢arpanlarinin toplamina
bolinebilen dogal sayilara “asil sayi” denir.
Ornek vermek gerekirse 60 bir asil sayidir
¢linkli 60 sayisi asal carpanlariolan 2, 3 ve 5
sayilarinin toplami olan 10 sayisina boliindr.

1. 45 bir asil say1 midir? Aciklayiniz.



2. iki basamakli en biiyiik asil sayiyi bulunuz.
3. Asal carpanlari 2, 3 ve 5 olan (¢ basamakh
en kiguk asil sayiyr bulunuz.

ALISTIRMALAR

1. Asagidaki sayilarin pozitif tam sayi
bolenlerini bulunuz.

a.35b.44c.54

2. 40 ile 50 sayilari arasindaki asal
sayllari .yaziniz.

3. Asagidaki sayilarin asal ¢arpanlarini bulunuz.
a. 96 b. 105 c. 120

4. Asagidaki sayilari asal ¢arpanlarina ayiriniz.
Verilen sayilari asal ¢arpanlarinin garpimi
biciminde yaziniz.

a.6 b. 136 c. 264

5. 1152 sayisini asal ¢arpanlarinin garpimi
biciminde yaziniz. Ayni sayinin pozitif tam sayi
bolenlerinin sayisini bulunuz.

6. Asagida asal carpanlarinin ¢carpimi bigciminde
verilen sayilari ve bu sayilarin pozitif tam sayi
bolenlerinin sayisini belirtiniz.

a.2?.3.5 b.232.5 . 2.3.5%.7

c. 2°.11 d. 53 e. 7%

7. Bir tam sayinin tek sayida pozitif tam sayi
bdleni olabilir mi? Aciklayiniz.

8. Asal carpanlari ayni ve pozitif tam sayi
bdlenlerinin sayisi esit olan iki tam sayi esit
olmayabilir. Bu durumu belirten bir 6rnek
bulunuz.

9. 12 tane pozitif tam sayi béleni olan iki
basamakli tam sayilari yaziniz.

10. Asal ¢arpanlari ayni olan iki tam sayidan
blylik olaninin daha fazla sayida pozitif tam
sayl boleni oldugu soylenebilir mi? Agiklayiniz.
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1. UNITE DEGERLENDIRME SORULARI

. .. a+5 . ..
1.a bir tam sayi olmak tzere, — ifadesinin

alabilecegi tam sayi degerlerinin toplami
kactir?

A) -2 B)-1 Q)3 D) 4 E)6

2.1. Her tam sayi bir dogal sayidir.
II. Her tam sayi bir rasyonel sayidir.

lIl. Her gercek sayi bir rasyonel ya da
irrasyonel sayidir.

Yukaridaki ifadelerden hangileri dogrudur?

A) YalnizIll B)lvell C)lvelllD)llvelll
E) I, llvelll

3.a bir pozitif rasyonel sayi olduguna gore;
I.va € Q isea eQ‘dr.
I.va eQiseva+1 eQ‘dr.

ll.va—1 € Z*iseva € Q ‘dur.
ifadelerinden hangileri dogrudur?

A) Yalniz | B) Yalniz Il C) Yalniz lll D) I ve Il
E) Il ve Il

4. Sayi kimeleriyle ilgili asagida verilenlerden
hangisi yanhstir?

A) NcQB)ZcQC)QcR D)ZcQ E)Q <R

5.+ 18 sayisi asagidaki sayilardan hangisiyle
carpilirsa bir tam sayi elde edilir?

A)vV3 B)V4 (V6 D)V8 E)V10

6. Asagidakilerden hangisi bir rasyonel sayidir?
Av0.09 B)4/0,75 C)+/0,8 D)+/2,5 E)+/1,5

7. aT_A'- ifadesi bir tam saylya esit olduguna
gOre a sayisi asagidakilerden hangisi olamaz?

3 5 6 6 9
A= Bl; Q5 Dy B



8. Asagidaki rasyonel sayilardan hangisi VSile
v 10 sayilari arasinda degildir?

2 3 3 4 4
A)E B); C)E D); E)H

9. Asagidakilerden hangisi -4 ile -3 sayilari
arasinda olan bir rasyonel sayidir?

9 5 10 11

A-2 B)—2 -3 D) -= E)—=

10. %ile ?sayllarl arasinda olan tam sayi
asagidakilerden hangisidir?

A)3 B)4 C)5 D)6 E)7

11. 30 480 sayisinin ¢oziimlenmis bicimi
asagidakilerden hangisidir?

A)3.10%+4.10? + 8. 10
B) 3. 10% + 4. 102 + 8. 10°
C) 3.10% + 4. 10° + 8. 10*
D) 3. 10* + 4. 10% + 8. 10°
E) 3. 10° + 4. 10 + 8. 10°

12. AA ve AB iki basamakli dogal sayilar olmak
Gzere AA + AB = 129 olduguna gére A+ B
toplami kactir?

A)6 B)7 C8 D)9 E)10

13. Ug basamakli ABC ve iki basamakli AB
dogal sayilarinin toplami 357 dir. Buna gére

A+B+C toplami kagtir?
A)10 B)11 C)12 D)13 €E)14

14. U¢ basamakli 8AB dogal sayis, iki
basamakli AB dogal sayisinin 26 katina esittir.
Buna gore A + B toplami kagtir?

A)3 B4 (5 D6 E7

15. A ve B rakamlarindan olusan iki basamakl
AA ve AB dogal sayilari veriliyor. Bu dogal
sayilarin toplami asagidakilerden hangisi
olamaz?

A)25  B)43 ()67 D)110 E)123
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16. 9 ile baslayan altisar artarak devam eden
ve 87 sayisiyla sonlanan dogal sayilar veriliyor.
Buna gore kag tane dogal sayi verilmistir?

A)12 B)13 C)14 D)15 E)16

17. 8 ile baslayan yediser artarak devam eden
ve a sayisiyla sonlanan 15 dogal sayi veriliyor.
8, 15,22, ...,a-7 , a Bu dogal sayilarin en
blyigu yani a kagtir?

A)106  B)109  C)113 D)116 E)120

18. 6, 15, 24, ..., 51, 60 dogal sayilari veriliyor.
Bu sayilarin toplami kagtir?

A)215 B)219 C)223 D)231 E)237

19. 5 ile baslayan dorder artarak devam eden
21 dogal sayi veriliyor. Bu sayilarin toplami
kactir?

A)915 B)925 (C)930 D)940 E)945

20. Bir tiyatro salonunda art arda dizilmis 10
sira koltuk vardir. Salonun en 6n sirasinda 8
koltuk vardir. Diger siralardaki koltuk sayisi bir
on siradaki koltuk sayisindan 3 fazladir. Buna
gore tiyatro salonunda kag koltuk vardir?

A)215 B)218 (C)221 D)224 E)225

21. Ayse bir kitabin ilk giin 5 sayfasini, 6. glin
20 sayfasini okuyarak kitabi 11 glinde
bitirmistir. Ayse’nin kitabi okumaya basladigi
glinden itibaren okudugu sayfa sayisi her giin
esit miktarda artmistir. Buna gore Ayse’nin
okudugu kitap kag sayfadir?

A)220 B)230 C)240 D)250 E)260

22.907 sayisinin 17 ile bolimiinden elde
edilen bolim ve kalanin toplami kactir?

A)48 B)51 C)54 D)56 E)59

23. 4 ile bolunebilen 3 ile bolinemeyen iki
basamakli ka¢ dogal sayi vardir?

A)11 B)12 ()13 D)14 E)15



24. Ug basamakli A4B dogal sayisi 4 ile
bollndrken 6 ile bolinmemektedir. Buna gore
A +B toplaminin alabilecegi en blylk deger
kactir?

A)13 B)14 C)15 D)16 E)17

25. 18 ile bolunebilen bes basamakli A5 74B
dogal sayisinin 5 ile bélimiinden elde edilen
kalan 3 tiir. Buna gore A + B toplami kactir?

A)11 B)12 C)13 D)14 E)15

26. Dort basamakli rakamlari farkli 74AB dogal
sayisinin 8 ile boéliimiinden elde edilen kalan 3
tir. Bu dogal sayi 5 ile bolinebildigine gore

A +B toplami kagtir?

A)6 B)8 ()9 D)11 E)12
27. Asagidaki ifadelerden hangisi dogrudur?

A) 4 ve 6 ile bolunebilen her dogal sayi 24 ile
de bolunr.

B) 4 ve 9 ile bolinebilen her dogal sayi 36 ile
de bolindr.

C) 6 ve 9 ile bolinebilen her dogal sayi 54 ile
de bolinir.

D) 6 ve 15 ile boéliinebilen her dogal say1 90 ile
de bolindr.

E) 8 ve 12 ile bolunebilen her dogal sayi 96 ile
de bolindr.

28. 22 3. 5% sayisinin pozitif tam sayi
bolenlerinin sayisi kagtir?

A)12 B)15 C)18 D)24 E)30

29. 50 ile 70 sayilari arasinda kag tane asal sayi
vardir?

A)3 B)4 C5 D)6 E)7
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2. UNITE : UCGENLER

HAZIR MIYILZ?

1. Asadidaki sayillan ayb bigiminde yazi-
niz.

a. /45 b. 72 c. +108

2. Asagidaki sayilan +/a bigiminde yaziniz.
a. 4,2 b. 543 c. B+v'5

3. Bir diggenin kenarlan Gzerine kurulan ka-
relerin alanlan 16, 25 ve 60 birimkaredir.

Bu dggenin gevre uzunlugunu bulunuz.

4. Kosegen uzunlugu 2.6 birim olan kare-
nin gevre uzunlugunu ve alanin bulunuz.

5. Kenaruzunluklan 3,/2 ve 5,2 birim olan
15 es dikddrigen yan yana ve alt alta geti-
rilerek bir kare elde ediliyor. Elde edilen bu
karenin késegen uzunlugunu bulunuz.

6. Asafidaki esitlikleri saglayan a pozitif tam
sayilanni bulunuz.

a a*+la+1P=(a+2F
b. a?+(a+7F=(a+8F
c. a2+(a+17F=(a+18F

7. Bir dggenin kenarlan Gzerine kurulan ka-
relerin alanlan 16, 36 ve 52 birimkaredir.
Bu dggenin kenar uzunluklan kigikten
blyige dogru a, b ve c ile gosterilirse a, b
ve ¢ sayllan arasinda bir bagint yaziniz.

8. Bir torbada 5 san, 8 beyaz ve 12 kirmizi
top vardir. Bu torbadaki toplann,

a. San toplann sayisinin beyaz toplann
sayisina oramni bulunuz.

b. Beyaz toplann sayisinin kirmizi topla-
rin sayisina oranini bulunuz.

c. Kirmizi toplann sayisimin torbadaki
tim toplann sayisina oranini bulunuz.



9.

10.

11.

12

Bir dikddrtgenin kisa kenaninin uzunlugu-
nun uzun kenarin uzunluguna oran %
tir. Bu dikdortgenin uzun kenarnin uzun-
lugu 20 birim olduguna gdre kisa kenari-

nin uzunlugunu bulunuz.

Bir ABC dik lGiggeninde

m(BCD) = 80°

m(CAB) = a

|AB|= 6,5 birim

|BC |= 6 birim

| CA|= 12 birim olduguna gdre,

a. o agisimin karsisindaki dik kenarin

uzunlugunun hipotendsin uzunlugu-
na oranini bulunuz.

b. o agisina komsu olan dik kenarin
uzunlugunun hipotendsin uzunlugu-
na oranini bulunuz.

c. o agisinin karsisindaki dik kenarin
uzunlugunun diger dik kenarin uzun-
luguna oranini bulunuz.

% orga-

ninda biyitdlmisind yan tarafina giziniz.

Yukanda verilen ABC lg¢geninin

Arda ve Buket'in boylan sirasiyla 160 ve
150 cm’dir. Arda’'nin gdlgesinin uzunlugu
80 cm oldugu bir anda Buket'in golgesinin
uzunlugunun ne kadar olacagim tahmin
ediniz.
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DiK UCGENLER
DIK UCGENLERLE iLGILi
PROBLEMLER

HATIRLAYALIM

Dik Uggen ve Pisagor Bagintisi

Pisagor bagintisina gore, “Bir dik i¢ggende dik kenarlarin uzunluk-
lannin kareleri toplami, hipotenisin uzunlugunun karesine esittir.".
Hipotenis, dik aginin karsisindaki kenardir. Dolayisiyla bir dik Giggen-
de en uzun kenardir.

Sekildeki ABC dik u¢geninde hipoteniisin uzunlugu a birim, dik
kenarlann uzunluklan b birim ve c birim olmak tizere Pisagor bagintisi
soyle yazilir:

a?=b%+c?

Ornek : Yandaki sekilde

m (A) =90°dir. ABC dik liggeninin AB
kenarinin Gizerine kurulan karenin

1235

alani 144 birimkare, AC kenarinin \ﬂ

Gizerine kurulan karenin alani 1235 B
birimkaredir. Buna gore BC kenarinin

izerine kurulan karenin alani kag
birimkaredir? Bulahm.

Cozlim: Dik ticgende Pisagor bagintisini
yazalim.

|BC|2= |AB|2+ | AC|? Verilenleri bu
bagintida yerlerine yazalim.

| BC|2=144+1235=1379 . BC kenari lizerine
kurulan karenin alani 1379 birimkaredir.

Ornek : Bir kenar uzunlugu a birim olan bir
eskenar tggenin ylkseklik uzunlugunu a
tlrtinden bulalim.

Cozim :

|AB|=|AC|=|BC|=a (Eskenar liggen tanimi)

BH|=|HC|=& Eskenar tiggende yiikseklik aym
5 = cg y y

zamanda kenarortaydir.)
ABH dik Gggeninde,

|AB|*=|BHF+|AH[*  (Pisagor bagintisi)

2_gay@, . 2 B
E—I:E}—h

2 2
I R 2_da
i =g +h® = h a

ay3

2

»h = birim bulunur.

rof o

nof g



Ornek :

Televizyon almak icin bir magazaya gittiginizde
satls sorumlusu size kag ing televizyon
istediginizi sorar. Aslinda sizden 6grenmek
istedigi, televizyon ekraninin késegen
uzunlugudur. ing, bir uzunluk 6l¢tsi birimi
olup 2,54 cm’ye esittir. Kenar uzunluklari cm
tlrtinden verilen yandaki televizyonun ekran
boyutunun kac in¢ oldugunu yaklasik olarak
hesaplayalim.

Gozim :
Pisagor bagintisini kullanarak ekranin kdgegen uzunlugunu (k) bulalim.
K2 = 442 + 80? s k® = 1936 + 6400
= 8336

k =91cm %

e s e 1
91 em'yi ing tirinden yazahm. 554~ 36

Ing biriminin gésterimi * bigimindedir.
36 ing: 36"
O halde televizyon yaklasik olarak 36 ingtir.

Ornek :

Yandaki ABC dik Gggeninde
m(CAB) = 90°
m(AHC) = 90° h

|BH|= 4 bitim /

ol
|HC | = 1 birim B 4 H 1 C

olduguna gére h, b ve ¢ uzuniuklan kag birimdir? Bulalim.

CAzUm : ABC dik liggeninde | AH | dogru
parcasli hipotenise ait ytksekliktir. Buna gore
asagidaki esitlikleri yazabilir, gerekli
hesaplamalari yapabiliriz.

h?=4.1
=4
h=2
O halde h = 2 birimdir.

(Oklid teoremi)

BHA dik Gggeninde Pisagor bagintisi yardimiyla ¢ uzunlugunu bulalim.

|ABF =|BH[ +|HAP
42452
=16+4
=20

|AB|= 245

O halde ¢ =245 birimdir.
AHC dik Gggeninde Pisagor bagintisi yardimiyla b uzunlugunu bulalim.

[CAF =|AHF +|HCF
_n2, 42
=441

|CA|= 5

O halde b =/5 birimdir.
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‘Yandaki ABC dik Gggeninde

m(ACB) = 90° s
|CA|= 6 birim
|AB|= 8 birim

olduguna gore |BC|= x kag birimdir? Bulalim. A

C6zum : ABC dik Giggeninde Pisagor bagintisini
yazalim ve x uzunlugunu bulalim.
|CAF +|BCF =|ABF
62 +x* =g®
x? = 64— 36
=28
x =27

Ornek : Dort arkadasin diiz bir alandaki
konumlariyla ilgili olarak asagidaki bilgiler
verilmigtir.

¢ Burcu, Ahmet’in 12 m batisindadir.
¢ Can, Burcu’nun 21 m kuzeyindedir

. ® Deniz, Can’in 40 m dogusundadir. Buna
gore Ahmet ile Deniz arasindaki en kisa
uzakligr hesaplayalim.

C6zUm : Verilen bilgileri asagidaki gibi
modelleyelim. A noktasindan |CD| dogru
pargasina |AH| dikmesini gizelim.

Can (C) 40

Deniz (D)

21 :

] @

Burcu (B) 12

Ahmet (A)

AHD dik tG¢geninde Pisagor bagintisi yardimiyla
AD uzakligini hesaplayalim.

|ADF = |AHF+|HD [

|ADF = |AHF +(CD|-|CH|? |ADP =212 +(40-12
=212+ 282
=(7-3P+(7-4)
72 g2 72 42
=7%(3% +4%)
=7%.25
= 72,52

|AD|=7-5

=35m



Dik Uggende Trigonometrik Oranlarla ilgili
Problemler

i r

c b A
= Bir dik uggende bir 8 dar agisimin sinds degen, acinin karsisinda
bulunan dik kenann uzunlugunun hipotenisun uzunluguna oramdir. Bu
deger sinf semboliyle gdsterilir.

karg! dik kenarin uzunlugu _ |AB| ¢
hipoteniisiin uzunlugu |[BC| a

sing =

= Bir dik Gggende bir 6 dar agisinin kosinds degeri, agiya komsu
olan dik kenann uzunlugunun hipotendstn uzunluguna oranidir. Bu deger

cosf semboliyle gosterilir.

_ komsu dik kenann uzunlugu _ |AC|

_b
hipotenisin uzunlugu |BC| a

cosf

+ Birdik iiggende bir & dar agisinin tanjant degeri, aginin karsgisinda bulunan dik kenarin uzun-
lugunun agiya komsu olan dik kenann uzunluguna oramdir. Bu deger tanf semboliyle gosterilir.
kargi dik kenarin uzunlugu 1AB| e
komsu dik kenann uzunlugu |[AC| b

+ Bir dik Gggende bir 6 dar agisimin kotanjant degeri, agiya komsu olan dik kenann uzunlugu-
nun aginin kargisinda bulunan dik kenarnn uzunluguna oramidir. Bu deder cotf sembolilyle gosteri-

tanf =

lir.

_ komsu dik kenann vzunlugu  |AC| b
Gol = karsi dik kenanin uzunlugu — |AB| ¢

= Yukanda verilen sekle gore asafidaki ifadeleri tamamlayiniz.
a. sinfj=— b. cosp=—

c. tanp=— ¢. cotf=—

Bir ikizkenar dik Gggen yardimiyla 457 nin trigonometrik oranlanini ya-
zalhm.

Cozim

Yandaki ABC ikizkenar dik dggeninin [AB] ve [BC] dik kenarla-
nn uzunluklan a birimdir. Bu Gggende Pisagor bagintisini yazalim ve
|CA|= x uzunluunu bulalim.

|CAF =|ABf +|BCF
x2=a?+a?

=032

x=y2a
|CA|=x = y2a birimdir.

m(CAB) = 45° nin trigonometrik oranlanni yazalim,

s DG g o2 ._|BC| a
sind5° = CAl~ 22 2 tan4s 7|AB|7a"
,_|AB| __a _J2 , _|AB| _a
cos45° —-’—[CA =Jea "2 cot45’ —-’—[BC —a—l
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ORNEK

Bir dar aginin dlgisi f olmak (izere tanf = % tiir. Buna gore [} nin diger trigonometrik oranlarini

bulalim.
Cozim
Yandaki ABC dik Giggeninde m(E) = § olsun. A
CA i i e
tanﬁ—llﬁll—% tar. |CA|= 7 birim ve |BC|= 24 birim 7
alabiliriz. ABC dik Gggeninde Pisagor bagintisini yazalim ve tg- B .
genin AB kenannin uzunlugunu hesaplayahm. B 24 c
|AB] =|BC*+|CAF = 24% + 7% = 576 + 49 = 625
|AB|= 25 birim
Buna gore asagidaki esitlikleri yazabiliriz.
.o _|CA|_ 7
sinfi = [AB| ~ 25
-|BC| _24
cosB=1A8| = 25
_|BC| 24
cotf [CA] 7
Bir dar aginin dlgist o olmak Uzere cosa = % olduguna gare verilen agi- B
min difer trigonometrik oranlanni bulahm.
Cozim
=2 5
‘Yandaki ABC dik Gggeninde m{C) = a olsun. 2
cosa = |gg| = % »|CA|= 3 birim, |BC|= 5 birim ve |AB| = ¢ birim ol-
c 3 A

sun.

ABC dik Gggeninde Pisagor bagintisini yazalim ve Gggenin AB kenannin
uzunlugunu bulahim.
|BCF =|CAF+|ABF
25=9+c® w» *=25-9=16 = c=4
Buna gére agagidaki egitlikleri yazabiliriz.

- _|AB| _ 4
sina = g6

.

Bl s o

tano =

5 o
> 3

cotea =

>
Ll

OZEL ACILARIN TRIGONOMETRIK
ORANLAR

Bir kenannin uzunlugu a birim olan ABC eskenar lggenini ve [AD)] yiiksekligini gizelim.
= ABD dik iiggeninde |BD F+|DAF =|AB* dir.
2
{%] +h? =a?

h2—g2_ 8 _ 3a°

= el
« miDAB) = 30° ve m(B) = 60° dir.
. anor DAl n_P2_ /s 1_is
S AR = a2 A
a
. a_@_£=l,l=l
00860 |[AB] a 2 a 2
=
DA| h %3 J3a 2 _
* b0 =1gp = a2 ~ 2 a Y3
2 2
BD| _* o 2
- o= =l= 2 =E. =L_
W= PR =h s 2 e /%
ik



= = a1
sin30° = PR e
| DA| = 3 3
: e ST e ST T DR
1:z'Jsa':]_IA.BI =5 HD EaniEe=a
g .IB| 32 2 a_2 1
PN =Tox] h o 2 J/3a /3
2t
\.";E-EI =
. _|DA| _h _ "2 _43a 2 _
cot30° = BD| a a 2 -a—\.3
2 2

NOT : 30° lik ve 60° lik agilarin elde ettigimiz
trigonometrik oranlarina gore asagidaki ifadeyi
soyleyebiliriz. Agi 6lglileri 30°, 60° ve 90° olan
bir dik Gggende 30° lik aginin karsisindaki dik
kenarin uzunlugu hipotentsiin uzunlugunun
yarisina, 60° lik aginin karsisindaki dik kenarin
uzunlugu 30° lik aginin karsisindaki dik kenarin

uzunlugunun /3 katina esittir.

Yanda verilen ABC Uggeninde

m{ABG) = 60°
|AB|= 12 birim
|BC|= 16 birim

olduguna gore | CA|= x kag birimdir? Bulahm.
Coziim
ABC iiggeninin [AH] yiksekligini gizelim.
ABH Uggeninin ag diglleri 30°, 60° ve 90° olur.
“Bir dik tiggende 30° lik aginin karsisindaki dik kenann uzuniu-
gu hipotenidsin uzunlugunun yarnsina egittir.” Gnermesi geregince

|AB|
IBH| = 52

[} e
vl

|BH| = 6 birim olur. Buna gére
|HC|= 16 — 6 = 10 birim olur.
“Bir dik iiggende 60° lik agimin karsisindaki dik kenann uzunlu-
§u 30° lik aginin kargisindaki dik kenann uzunlugunun '3 katidir.”
onermesi geregince
|AH|= 3-|BH|
=/3-6
=643

12 X

2]
@
(9]

A.I.
12 x
R
A
12 843
B 6 H

AHC dik iiggeninde Pisagor bagintisini yazalm ve |CA| = x degerini bulalim.

|CAP =x2=|AHP +|HCF
=(6v3  +(107
=108+ 100
=208
X =413

O halde |CA|=x=4,/13 birimdir.
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= B

Yanda verilen ABC dik Gcgeninde

m(BCA) = 90° 2
mlABC) = 26° 26
|AB| = 20 birim B x

olduguna gore |BC|= x yaklagik kag birimdir? Bulam (cos26° = 0,9).

Gozum
ABC dik Gggeninde,

._ |BC| X e
cos26° = AB » 0,9 = 55 = ¥ = 18 birimdir.
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